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Phan I. Cau héi trac nghiém nhiéu phudng an lua chon.

Thi sinh trd l0i ti cdu 1 dén cdu 25. Moi cau héi thi sinh chi chon mét phuong dn.

Cau 1. Trong khong gian Ozxyz, cho @ = (1; —2;3) va b= (2;1; —1). Toa do cua vecto @ + b 1a
A. (3;-1;2). B. (—1;-3;4). C. (3;-3;2). D. (2;-2;-3).

Cau 2. Trong khéng gian Ozyz, cho @ = (3;0; —2) va b (1, 4; —5). Toa do cia vecto @ — b 1a
A. (4;4;-T7). B. (2;—4;3). C. (—2;4;-3). D. (2;4;3).

Cau 3. Trong khong gian Ozxyz, cho @ = (—1;2;4). Toa do cua vecto —2d la
A. (—2;4;8). B. (2; —4;-8). C. (2;—4;8). D. (—3;2;4).

Cau 4. Trong khong gian Ozyz, vecto dbi clia vecto @ = (2; —1; 3) c6 toa do 13
A. (=2;1;-3). B. (2;1;3). C. (—2;-1;-3). D. (3;-1;2).

Cau 5. Trong khong gian Ozyz, cho @ = (1;0;2) va b= (0;1; —1). Toa do cta vecto 2d + 3b 1a
A. (2;3;1). B. (2;3;-1). C. (3;2;1). D. (1;3;1).

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho @ = (1;2; —1) va ¥ = (3;0;2). Vecto @ thod man & + @ = ¢
c6 toa do la

A. (2;-2;3). B. (4;2;1). C. (—2;2;-3). D. (2;2;3).

Cau 7. Trong khéng gian Oxyz, cho @ = 2i — 3k va b = (1;1;1). Toa do cua vecto @ + b 1a
A. (3;1;-2). B. (3;—2;1). C. (1;1;-2). D. (3;-2;2).

Cau 8. Trong khong gian Ozyz, vectd nao sau day cuing phuong véi vecto @ = (2; —3;1)7
A. (4;6;2). B. (—4;6;—2). C. (2;3;1). D. (-2;-3;1).

Cau 9. Trong khong gian Ozyz, cho d@ = (1;2; —3) va b= (—2; —4;6). Khang dinh nao sau day
dting?

A. b= —23. B.
C.d=—20. D.a
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va b khong cung phuong.

Cau 10. Trong khong gian Ozyz, cho @ = (1;m; —2) va b= (2;4;n). Biét @ cung phuong véi b.
Gi4 tri ctia m 4+ n bang

A. 2. B. 6. C. 2. D. —6.

Cau 11. Trong khong gian Ozyz, cho hai diem A(1; —2;3) va B(3;4; —1). Toa d6 trung diém
ctia doan thang AB 1A
A. (2;1;1). B. (4;2;2). C. (1;3;-2). D. (2;3;1).

Cau 12. Trong khong gian Ozxyz, cho tam gidc ABC ¢6 A(1;2;0), B(—2;1;3), C(4;0;3). Toa
do trong tam cua tam giac ABC' la
A. (3;3;6). B. (1;1;2). C. (1,5;1,5;3). D. (1;2;1).



Cau 13. Trong khong gian Oxyz, cho A(0;1;5). Biét M(2; —1;3) 1 trung diém ctia doan thing
AB. Toa do ciia diém B 1a
A. (4;-3;1). B. (1;0;4). C. (2;-2;-2). D. (4;-1;1).

Cau 14. Trong khong gian Oxyz, cho A(2;0;1), B(—1;3;2). Biét tam gidc ABC c6 trong tam
G(1;2; —1). Toa do ciia diém C 1a
A. (2;3;-6). B. (0;1;-2). C. (2;3;6). D. (4;5;—4).

Cau 15. Trong khong gian Oxyz, cho @ = (2; —1;0) va b= (1;3;4). Tich v6 huéng a - b bang
A. -1, B. 5. C. (2:-3;0). D. 1.

Cau 16. Trong khong gian Oxyz, cho @ = (3; —1;2). Tich v6 huéng a - k bang
A. 2. B. - 1. C. 3. D. (0;0;2).

Cau 17. Trong khong gian Oxyz, d6 dai ciia vecto @ = (4; —4;2) bang
A. 36. B. 6. C. v10. D. 10.

Cau 18. Trong khong gian Oxyz, vectd nao sau day vudng goc véi vecto @ = (1;2; —1)7?
A. (1;0;1). B. (1;1;1). C. (2;1;0). D. (1;2;1).

Cau 19. Trong khéng gian Ozyz, cho @ = (1;1;0) va b= (m;1;1). Gié tri cia m dé @ L b 1a
A, —1. B. 1. C. 0. D. 2.

Cau 20. Trong khong gian Oxyz, goc gitta hai vecto @ = (1; —1;0) va b= (1;0;1) bang
A. 30°. B. 45°. C. 60°. D. 120°.

Cau 21. Trong khong gian Ozyz, cho @ = (2;1; —2). Césin clia gbc gitta @ va i bang
2

A. 2 B. 2. C. —. D. 1
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Cau 22. Trong khong gian Ozyz, cho hai diém A(2; —1;3) va B(4;1;2). D6 dai doan thang AB
bang
A. 3. B. 9. C. V5. D. V13.

Cau 23. Trong khong gian Oxyz, khoang cach tit diém A(3;0;4) dén gbc toa do6 O bang
A. 5. B. 7. C. 25. D. /7.

Cau 24. Chon hé truc Ozyz gan v6i géc phong nhu hinh bén duéi (don vi: mét): san nha nam
trong (Oxy), phong cao 3m. Mot camera diat & géc tran C(0;0;3) theo doi mot robot hit bui
dang & vi tri R(4;3;0) trén san. Khodng cich tit camera dén robot 1a

z
A
yal
O
0) . —y
\ 7
//
"""" R
yd

A. V/34m. B. bm. C. V43 m. D. 34m.



Cau 25. Chon hé truc Ozyz ¢6 mit phang (Oxy) tring mat dat, O 1a diém cat canh ctia mot
drone (don vi: mét). Drone dang lo lting tai D(3;4;12) (hinh bén duwéi). Khoéng cach tit drone
dén diém cat canh la

z

A. 13m. B. 19m. C. 12m. D. 5m.

Phan Il. Cau héi trac nghiém dung sai.
Thi sinh trd 10i i cau 1 dén cdu 12. Méi g a), b), ¢), d) 6 méi cau héi thi sinh chon ding hodc
sa.

Cau 1. Trong khéng gian Ozyz, cho ba vecto @ = (2; —1;3), b= (—4;2;—6) va ¢ = (1;0; —1).
a)a+c=(3-1;2).

b) b = —2a.
c) Hai vecto @ va ¢ cung phuong.
d) 2@ — b = 0.

Cau 2. Trong khong gian Ozxyz, cho hai vects 4 = (1; —1;2) va ¥ = (0;2; —3).
a) i+ v=(1;1;,-1).
b) @ — v = (1;1;5).
c)2u—v=(2;—-47).
d) —d+30=(-1;7,—11).

Cau 3. Trong khong gian Ozxyz, cho @ = (2;m; —4) va b= (1;3;n).
a) V6i m = 6, n = —2 thi @ cing phuong véi b.
b) Néu @ cung phuong véi b thi @ = 2b.
c) Néu @ cling phuong véi b thi m -n = 12.
d) Vé6i m = 0, @ khong cung phuong véi bdun nhan gia tri nao.

Cau 4. Trong khong gian Oxyz, cho tam giac ABC ¢6 A(1;3;—1), B(3;—1;5), C(—1;1;2).
a) Trung diém ctia doan thing AB 1a M(2;1;2).
b) Trong tam cta tam gidc ABC la G(1;1;2).
c¢) Trung diém ctia doan thing BC 1a (2;0;3,5).
d) Néu A 1a trung diém ctia doan thang C'D thi D(3;5; —4).

Cau 5. Trong khéng gian Ozxyz, cho hinh binh hanh ABCD ¢6 A(1;0;2), B(2;1;0), C(3;3;1).
a) Tam [ ctia hinh binh hanh 1a 7(2;1,5;1,5).
b) D(2;2;3).
c) Trong tam clia tam giac ABC' la (2;1;1,5).

d) AD = BC.



Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto @ = (1;2; —2) va b= (2;—2;1).

a)d-b=—4.
b) |d| = 3.
c) Hai vecto a va b vuong géc voi nhau.
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d) cos(d,b) = 9

Cau 7. Trong khong gian Oxyz, cho hai vecto @ = (1;2;2) va b= (2;—2;1).
a)alb.
b) || :ﬁ|5| =3.
c) |@+ 0| = 3v2.
d) Goéc giita hai vecto @ va @+ b bing 60°.

Cau 8. Trong khong gian Ozyz, cho @ = (m; 1;2) va b= (1; —2;m) v6i m 1a tham sb.
a) Viim=1thia-b=1.
b) @ L b khi v chi khi m =

ool b
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c) V6i m = 0, goc gitta @ va b bang 90°.
d) Véi m = 0 thi o] = V/5.

Cau 9. Trong khong gian Ozyz, cho ba diém A(1;0;1), B(2;2;3), C(3; —1;3).
a) AB =3.
b) Tam gidc ABC' cén tai A.
c) Tam gidc ABC vudng tai A.
d) Chu vi tam gidgc ABC (lam tron dén hang phan trim) bang 9,16.

Cau 10. Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém A(1;2;3), B(3;0;2) va C(0;1;1).
a) AB = 3.
b) OA = \/14.
c) AC = /5.
d) Tam gidac ABC vudng tai A.

Cau 11. Trong khéng gian Oxyz, cho ba diém A(1;0;0), B(0;1;0), C(0;0;1).
a) AB = /2.
b) Tam gidc ABC déu.

c)ﬂ?-fé:o.

d) BAC = 60°.



Cau 12. Mot hop qua ¢6 dang hinh hop chit nhdt OABC.O’A’B’C’. Chon hé truc Oxyz (don vi:
dm) véi A(4;0;0), C(0;3;0), O'(0;0;2) (hinh bén dudi). Ngudi ta cing mdt soi ruy bing thang
ttt O dén B'.
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a) B'(4;3;2).

b) Sdi ruy bang dai /29 dm.

c) Trung diém ciia soi ruy bang 1a (2;1,5;1).

d) Géc giita sdi ruy bang va canh OA (lam tron dén hang don vi) bang 48°.
Phan I1l. Cau héi trac nghiém tra 18i ngan.
Thi sinh trd loi ti cdu 1 dén cdu 18.

Cau 1. Trong khong gian Ozyz, cho @ = (1;2;0), b= (0;1;1) va ¢ = (2;7;3). Biét ¢ = ka + b
v6i k, [ 1a céc s6 thuc. Tinh k + [.

Cau 2. Trong khong gian Oxyz, cho @ = (m; —2;4) va b= (1;m;2). Biét @ cung phuong véi b,
tinh m + n.

Cau 3. Trong khong gian Ozyz, cho A(2;5;—1), B(0;1;3). Biét tam gidc ABC c6 trong tam
G(1;2;1) va C(a;b;c), tinh a + b+ c.

Cau 4. Trong khong gian Ozyz, cho hinh binh hanh ABCD ¢6 A(1;2;—1), B(2;3;1), D(0;1;2).
Biét C(a;b;c), tinh a + b+ c.

Cau 5. Trong khong gian Ozyz, cho @ = (m;1;3) va b= (2;m; —1). Tim m dé a L b.

Cau 6. Trong khong gian Oxyz, cho @ = (2;1;2) va b= (0;3;4). Tinh gbc gitta hai vecto @ va b
(don vi: do, lam tron dén hang don vi).

Cau 7. Trong khong gian Oxyz, cho A(2;—1;2) va B(0;3;4). Tinh chu vi tam gidc OAB (lam
tron dén hang phan mudgi).

Cau 8. Trong khéng gian Ozxyz, cho @ = (1;0;1) va b= (m;1;0) v6i m > 0. Tim m dé goc giita
hai vecto @ va b bang 60°.

Cau 9. Trong khong gian Oxyz, cho A(1;2;3) va B(2; —1;1). Diém M thudc truc Ox thod man
MA = MB. Tim hoanh d6 cua M.

Cau 10. Trong khong gian Ozyz, cho A(3;1;2) va C(1;1;1). Goi H(a;b;c) 1a hinh chiéu vudng
géc ciia A trén dudng thang OC. Tinh a + b + c.

Cau 11. Trong khoéng gian Ozxyz, cho A(1;0;0), B(0;2;0), C(0;0;3). Tinh dién tich tam giac
ABC.

Cau 12. Trong khong gian Ozyz, cho A(1;2;3) va B(3;0; —1). Diém M (a;b;0) thuéc mit phang
(Ozy) sao cho M A? + M B? nhé nhat. Tinh a + b.



Cau 13. Trong khong gian Oxyz, cho A(2;0;0), B(0;2;0), C(0;0;2). Tinh ban kinh dusng tron
ngoai tiép tam gidc ABC (lam tron dén hang phan tram).

PHAN NANG CAO

Nang cao 1. Cau héi tric nghiém ding sai.

Thi sinh trd loi ti cau 1 dén cau 8. Mdi 1 a), b), ¢), d) & méi cau héi thi sinh chon ding hodc
sas.

Cau 1. Chon hé truc Ozyz c6 mit phang (Oxy) tring mit dat (don vi: km). Hai tram phat
séng dat 6 A(1;2;0,1) va B(5;6;0,3). Mot tram trung chuyén M duge dat tai trung diém ciia
doan thang AB (hinh minh hoa bén dudi, dé cao phéng to).

a) M(3;4;0,2).

b) AB — (4;4;2).

c) Khoang céch gifta hai tram (l1am tron dén hang phan tram) 1a 5,66 km.

d) Tram trung chuyén cich tram A khoang 2,83 km (lam tron dén hang phan tram).

Cau 2. Chon hé truc Ozyz c6 mit phing (Oxy) tring mat nude bién, Oz huéng thang lén troi, O
14 mot tram quan sat trén mit bién (don vi: mét). Mot tau ngam dang & vi tri S(300; 400; —120),
sau dé lan thang t6i vi tri 7°(360; 480; —150) (hinh minh hoa bén duéi).
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a) Lic ¢ S, tau ngam & do sau 120 m.

b) Hinh chiéu vuéng géc ctia S trén mat nude 1a S’(300;400;0).

c) Ltic 6 S, tau ngam cach tram quan sat O khoang 514m (lam tron dén hang don vi).
d) Quang duong tau ngam lan tit S dén 7" 14 100 m.



Cau 3. Trén san khau, hai den chiéu L;(0;0;6) va Ly(0;10;6) gin trén mot gian ngang, ciing
chiéu vao ca si ding tai S(4;5;0); K 1a trung diém ctia Ly L, (hinh bén duéi, don vi: mét).
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a) L1 = (4 5; —6).

b) LS = LyS = /77Tm.

c) Goc gifta hai tia sang L1.S va LS (lam tron dén hang don vi) 1a 69°.
d) Ca si dimg ngay phia dudi diém K.

Cau 4. Mot cot cd thang dtng OT cao 10m, chan cot O & mat dat (Ozy), 7(0;0;10). Hai day
néo cang thang tit T xudng cac diém M (6;0;0) va N(0;8;0) trén mat dat (hinh bén dudi, don vi:
mét).

3>
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a) TM = (6;0; —10).

b) Day TM dai (1am tron dén hang phan tram) 11,66 m.

c) Day TN dai 12m.

d) Géc MTN giita hai day néo (1am tron dén hang don vi) la 48°.

Cau 5. Mot cau trugt thang néi dinh cot A(0;0;2,4) v6i diém cham dat B(3;4;0); chan cot 1a

o — 7

A’ = O (hinh bén dudi, don vi: mét). Goc gifta mang trugt va mat dat 1a goc ABA'.
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a) BA = (—3;—4:2.4).

b) Chiéu dai mang trugt (lam tron dén hang phan trdm) 1a 5,55 m.

c) Géc gitta mang trugt va mit dat (Iam tron dén hang don vi) 1a 26°.
d) Méng trugt AB vudng goc véi cot AA’.



Cau 6. Mot phong hoc ¢6 dang hinh hop chit nhat dai 8 m, rong 6 m, cao 3m. Chon hé truc
Oxyz nhu hinh bén duéi (don vi: mét): O 1a mdt géc san, Oz doc theo chiéu dai, Oy doc theo
chiéu réng, Oz thang dimg. Mot béng dén L duge gin tai tAm cla tran nha.
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a) Boéng den c6 toa do L(4;3;3).
b) Khoang cich tit béng den dén géc san O bang V34 m.
c) Béng dén céch san nha 4 m.
d) Khoang cich tit béng den dén géc tran (0;0;3) bang 25 m.

Cau 7. Hé thong camera bay (spidercam) ctia mot san béng hinh chit nhat rong 60 m, dai 100 m
dugc treo bang bén soi cap ndi tit dinh bén c6t cao 30 m & bén géc san. Chon hé truc Ozyz (don
vi: mét) v6i dinh cac cdt Pi(0;0;30), P»(60;0;30), P3(60;100;30), P4(0;100;30). Camera dang &
(C'(30;50; 10) (hinh bén duéi).
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a) Camera & ngay phia trén tam san (30;50;0).

b) PiC' = (30; 50; 20).

c) Sai cdp P,C dai (1am tron dén hang phan tram) 61,64 m.
d) Bén soi cap c6 do dai bang nhau.
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Cau 8. Trong khong gian v6i mot hé truc toa do cho truée (don vi: km), radar phat hién mot may
bay bay thang v6i van toc va huéng khong déi, di tir diém A(200;100; 8) dén diém B(260; 180; 9)
trong 5 phit (hinh minh hoa bén duéi, khong theo ti 18).
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a) AB = (60;80; 1).
b) Quang dudng mdy bay di dugc tit A dén B xap xi 100 km.
c) Sau 5 phit tiép theo, mdy bay & vi tri C(320;260; 10).
d) Sau 10 phit tiép theo (tinh tit khi § B), mdy bay & vi tri (380; 340; 10).



Nang cao 2. Cau héi trac nghiém tra 15i ngan.

Thi sinh trd 1o t cdu 1 dén cdu 8.

Cau 1. Chon hé truc Ozyz c¢6 mét phang (Oxy) tring mit dat (don vi: mét). Mot drone bay
thang véi van tdc khong dbi 10m/s tit néc toa nha thit nhat A(0;0; 50) sang néc toa nha thit hai
B(120;160; 50) (hinh bén dué6i). Hoi drone bay hét bao nhiéu gidy?
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Cau 2. Mot gian khung c6 hai thanh thang OA va OB nbi tit diém O, v6i A(3;0;4) va B(0;4;3)
(don vi: mét, hinh bén duéi). Tinh géc AOB giita hai thanh (don vi: do, lam tron dén hang don
vi).

Cau 3. Ba tram cttu ho diat ¢ A(2;1;0), B(8;3;0), C(5;8;0) trén mat dat (don vi: km). Tram
diéu phdi duge dit tai trong tam G ciia tam gidc ABC' (hinh bén dudi). Tinh khodng cach tit G
dén tram A (don vi: km, lam tron dén hang phan tram).
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Cau 4. Mot chiée léu c6 dang hinh chép tit gidec déu S.ABCD véi ddy 1a hinh vudng canh
4m, chiéu cao 3m. Chon hé truc Ozyz c6 gbc O 1a tdm ddy (don vi: mét) sao cho A(2;—2;0),
B(2;2;0), C(-2;2;0), D(—2;—2;0), S(0;0;3) (hinh bén dudi). Tinh do dai mot cot chong SA
clia léu (don vi: mét, lam tron dén hang phan tram).

Cau 5. Chon hé truc Ozyz ¢6 mit phing (Ozy) tring mat dat (don vi: mét). Mot tuyén cap
treo di thang tit ga A(0;0;50) 1én ga B(800;600;650) (hinh bén dudi). Tinh chicu dai tuyén cap
(don vi: mét, 1am tron dén hang don vi).

Cau 6. Chon hé truc Ozyz gin véi mit dat (don vi: km). Mot khinh khi cau chuyén dong théng
deu: ltc 8 gio & A(2;3;0,4), Iic 8 git 30 phtt 6 B(5;7;1) (hinh minh hoa bén dudi). Lic 8 gio 45
phiit khinh khi cau & C(a;b;c). Tinh a + b+ c.
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Cau 7. Mot tram radar dat tai gbc O trén mat dat (Oxy) (don vi: km) theo ddi hai may bay
dang bay cung do cao 8km & cac vi tri M (10;20;8) va N(14;17;8) (hinh minh hoa bén dudi).
Tinh goc MON gitta hai huéng nhin tit tram radar t6i hai mdy bay (don vi: do, lam tron dén
hang don vi).
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Cau 8. Mit cit cia mot nha kho duoe gén hé truc Ozyz (don vi: mét). Mai nha di thang tir
mép méi E(0;1;3) lén néc F(0;5;6); diem F'(0;5;3) nam ngay dudi F, cling do cao v6i E (hinh

bén dudi). Géc nghiéng ctia mai 1a géc FEF’. Tinh géc d6 (don vi: do, lam tron dén hang don
vi).




